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1 Intro

Def Grundraum Ω Elementarereignis ω ∈ Ω

Def σ-Algebra F ⊆ P(Ω) Ereignis A ∈ F

(i) Ω ∈ F
(ii) A ∈ F =⇒ AC ∈ F
(iii) A1, · · · , An ∈ F =⇒

⋃
i≤n

Ai ∈ F

Lem. Abgeschlossenheit der σ-Algebra F

(i) ∅ ∈ F

(ii) A1, · · · , An ∈ F =⇒
∞⋂
i=1

Ai ∈ F

(iii) A,B ∈ F =⇒ A ∪B ∈ F
(iv) A,B ∈ F =⇒ A ∩B ∈ F

Def Wahrscheinlichkeitsmass auf (Ω,F) : P

P : F → [0, 1] s.d. A 7→ P[A]

(i) P[Ω] = 1

(ii) P[A] =

∞∑
i=1

Ai ⇐⇒ A =

∞⋃
i=1

Ai s.d.
∞⋂
i=1

Ai = ∅

Lem. Eigenschaften von P

(i) P[∅] = 0

(ii)
k⋂

i=1

Ai = ∅ =⇒ P
[ k⋃
i=1

Ai

]
=

k∑
i=1

P[Ai]

(iii) P[AC] = 1− P[A]

(iv) P[A ∪B] = P[A] + P[B]− P[A ∩B]

Def Wahrscheinlichkeitsraum (Ω,F ,P) A ∈ F , ω ∈ Ω

A tritt ein
def⇐⇒ ω ∈ A

A tritt nicht ein
def⇐⇒ ω /∈ A

(i) ∅ tritt nie ein

(ii) Ω tritt immer ein

Def Laplace Modell (Ω,F ,P) Ω endlich.

(i) F = P(Ω)

(ii) ∀A ∈ F : P[A] =
|A|
|Ω|
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