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1

Wahrscheinlichkeit
und Statistik

Janis Hutz
https://janishutz.com

21. Februar 2026

1 Basics
1.1 Wahrscheinlichkeitsräume
Begriff Ω Grundraum, ω ∈ Ω Elementarereignis
D 1.1 (Sigma-Algebra) F ⊆ P(Ω) ist σ-Algebra, falls:
E1. Ω ⊆ F
E2. A ∈ F ⇒ AC ∈ F (A Ereignis ⇒ nicht A auch)
E3. A1, A2, . . . ∈ F ⇒

⋃∞
i=1 Ai ∈ F

(A1, . . . Ereignisse ⇒ A1 oder A2 oder . . . ein Ereignis)
Bsp σ-Algebren beim einmal. Würfeln (Ω = {1, 2, 3, 4, 5, 6})

• F = {∅, {1, 2, 3, 4, 5, 6}}
• F = P(Ω), dabei |F| = 64
• F = {∅, {1, 2}, {3, 4, 5, 6}, Ω}

Keine σ-Algebren sind bspw:
• F = {Ω} (Komplementärereignis ∅ fehlt, E2 verletzt)
• F = {∅, {1, 2, 3}, {4, 5, 6}, {1}, {2, 3, 4, 5, 6}, Ω}

(E3 verletzt, da bspw {4, 5, 6} ∪ {1} /∈ F)

1.1.1 Wahrscheinlichkeitsmass

D 1.2 (W.M) P : F → [0, 1] mit A 7→ P[A], notiert (Ω, F)
und falls folgende Eigenschaften gelten

E1 P[Ω] = 1
E2 (σ-Additivität) P[A] =

∑∞
i=1 P[Ai],

falls A =
⋃∞

i=1 Ai (disjunkte Vereinigung)
Bsp Wieder mit Würfeln und F = P(Ω), sind W.M:

• Abbildung ∀A ∈ F P[A] = |A|
6

• Abbildung ∀A ∈ F P[A] =
∑

i∈A pi (pi dabei prob.
Zahl i würfeln; pi = 1

6 ∀i ∈ Ω ist für fairen Würfel)

1.1.2 Wahrscheinlichkeitsraum

D 1.3 (W.R) ein Tripel (Ω, F ,P)
Begriff A Ereignis, tritt (nicht) ein (für ω), if ω ∈ (/∈)A
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